TD6 - Sommations

Sommations

Calculer les sommes suivantes.
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Soit (ax) une suite d’entier tel que Z ax = n(n + 2). Calculer en fonction de n les sommes suivantes :

k=0
6 n+1 2n n n 2n
1. Z ax 2. Z g 3. Z Ay 4. Z 1— (933 5. Z Ax—1 6. Z g
k=0 k=0 k=0 k=0 k=1 k=n+1

Ecrire, a 'aide du symbole X, les sommes suivantes.
124224324474 4142

124324524+ 724924112 4132

I X242%x343%x4+4%x5+4---+2017 x 2018

34+ 7+11 4154 +43+47

. 1—24+4—-8+16—-32+64—128+ 256 —512+ 1024 — 2048
=T+ T—=14+1T=14+1—-T+1-1+1-1+1

1 =243—-445—-64+7-8+9—-104+11-124+13-14+15
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Calculer les expressions suivantes en utilisant la formule du binéme de Newton.

1. (14 2x)* n n
( ) 4. ) ck 6. > Cx(—=1"

2. (x—2)° k=0 k=0
5. Ck! 7. ) Ch(=1)F

3. (x+1)° = =

1. Montrer que CK = C—k.

2. (a) Appliquer la formule du binéme a (1 + x)™.
2n
(b) En utilisant la formule du produit de somme déterminer les entiers ¢y tel que (14 x)?™ = Z crxk.
k=0

3. Appliquer la formule du binéme a (1 + x)2™




n
4. En déduire une valeur de Z (CTkl)Z.
k=0

Quel est le coefficient de x'” dans I’expression (1 + x> +x7)20?

Calculer les sommes suivantes.

5 567 333 55
LY 2 3. ) n? 5.3 (—DF 7.y 2%
k=0 k=0 k=0 k=1
56 56 123 11 1
2. ) n 4. n?+3n 6. Y (3k—1) 8. Zs—k
k=0 k=0 k=7 k=0

n n
1. Rappeler la valeur de Z P2 3. En déduire une formule pour Z(Zp +1)2.
p=0 p=0
n 2n+1
2. En déduire une formule pour Z(Zp)z. 4. En déduire une formule pour Z (=1)Pp2.
p=0 p=0
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Déterminer deux réels a et b tel que ———— = — + ——. En déduire la valeur de la somme Z
nn+1) n n+1 =

1
nmn+1)

666

2
. En déduire la valeur de la somme ; mIo1

2 o« n b
n2—1 2n—1 2n+1

Déterminer deux réels a et b tels que

|

1 b
Déterminer trois réels a, b et ¢ tels que m = % + —— + s E En déduire la valeur de la somme
999
Z 1
Rar nn+1)n+2)

Calculer les sommes suivantes.

10 10 10 10 10 10 10 10 o 10
1 i+ 2 ij 3 (i+j)? 4 i+1 s
;J_ZO %J_ZO é;—zo éj_zo > > min(i,j)




