Trigonométrie

|. Convertir en degrés :

T 7T 51 51 51
(@ 3 ) 5 © = @ 5 @ 32
2. Convertir en radian :
(a) 45° (b) 120° (c) 30° (d) 40° (e) 125°

Donner la classe des angles suivants modulo 27, dans [—m; 7.

157 1977 817 10257 20487 751 123217
I'T 2'T 3. I3 4, 5 5. — 2 6. ¢ T

Sachant que cos (g) = %\/Z—I— V2, calculer sin (g)

Sachant que cos (%) = JTV 10 + 2V/5, calculer sin (%)
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Pour tout reel x simplifier A(x) = cos(3m—x) + cos (E +x> + sin (—7 - x)

|. Determiner la mesure de 'angle x tel que {

s
1
2
7T
—<x<m
2. Determiner la mesure de 'angle x tel que { 1
2

Resoudre dans R les equations et inéguations suivantes :

T T
I cos(x) = ? 3. cos (2x+ Z) = cos (x-l— §) 5. cos(x) > g
. 1 ) 1
2. sin(3x) = 5 4. cos(2x) = sin(3x) 6. sin(3x) < 5




On considere la fonction f(x) = 2x — sin(x).
I. Montrer que pour tout x € R, 2x — 1 < f(x) < 2x + 1.
2. En deduire les limites de f en +oo et —oo.
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Soit x € |0; ™[ Dans un repere orthonormal, on considere les points A(1;0), M(cos(x);sin(x)), P(cos(x);0). On
considere de plus le point T intersection de (OM) et de la perpendiculaire & (OA) en A.

I. Faire un dessin.

2. Montrer que AT = tan(x).

3. Soient A7 l'aire du triangle OAM, A, l'aire du secteur de disque OAM et Az l'aire du triangle OAT. En
comparant ces aires, prouver gue sin(x) < x < tan(x).

sin(x) <1

4. En deduire que cos(x) <

5. En deduire tim ST
x—0t+ X

Sachant que 111% sin(x) =1 ¢tudier les limites en 0 des fonctions suivantes :
X—
sin(2x) sin(5x) 3oy X sin(5x) tan(x)
I 2. x— —— = sin(3x) X sin(d0) 5. _—

Dériver les fonctions suivantes apres avoir donner I'ensemble de définition.

I. x — sin(x) — cos(x) O x s sin(x)
2. x — xcos(x) ’ cos(x)
3. x xsi;rt(x) — 2cos(x) 10, x — cos(3x)
4 % sin(x) 'l x+ sin(3x) + cos(2x)
S. sin(x) 2. x — sin(cos(x))

X

6. x — cos?(x) 13 x s sin(5x)
7. x — sin(x)cos(x) ' sin(4x)
8 X + cox(x) .

: X2+ 14, x = y/cos(3x)2 + 1

2

On considere la fonction f deéfinie pour tout x € R par f(x) = =————
2 + cox(x)

|. Justifier que f est bien définie sur R.
2. Etudier les variations de f sur [0; 7.

3. Etudier les variations de f sur [—; 7.




Soit f la fonction définie sur R par
f(x) = (1 4 sin(x)) x cos(x)
I. Montrer que f'(x) = —2sin?(x) — sin(x) + 1.
2. (a) Factoriser le polynéme —2x% —x — 1.
(b) En déduire une forme factoris¢ de f
3. En deduire le tableau de variation de f sur [O, g}

4. Tracer la fonction f sur R.

5. Determiner I'équation de la tangente & f en g

On considere la fonction f définie pour tout x € R par f(x) = sin(x)(1 4 cos(x)).
I. Demontrer que f est impair et periodique. En déduire que I'on peut restreindre lintervalle d'e¢tude & [0; 7.
2. Etudier les variations de f sur [0; 7).
3. Donner l'allure de la courbe sur [—27; 27).

On considere la fonction f définie pour tout x € R par f(x) = cos3(x) — sin3(x).
|. Démontrer que f est périodique de période 2.

2. (a) Demontrer que pour tout x € R, v2cos (x - g) = cos(x) + sin(x)

(b) Demontrer que pour tout x € R, /(x) = —3v/2sin(x)cos(x)cos (x — ;—t)

3. A laide d'un tableau de signes, déterminer le signe de la dérivée puis dresser le tableau de variations
sur [—; 7.

4. (a) Montrer que pour tout réels a et b, a® — b3 = (a — b)(a? + ab + b?).
(b) Resoudre dans R I'equation f(x) = 0.

|

Montrer que I'equation cos(2x) = 2sin(x) —2 admet au moins une solution xo dans lintervalle [—g; 72—r] Donner

la valeur de sin(xg).

Montrer que I'equation x* = xsin(x) 4+ cos(x) admet deux solutions reels.




